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13. y=100+@ 9
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23.a) Hagildi (-3,8) og (3,8)
Laggildi (0,-1)
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b) Hagildi (-3,64) og (3,64)
Laggildi (-1,0) og (1,0)
c) Hagildi (-3,36)
Laggildi (3,-18)
24.a) Ummalid er U =2h+x(ﬁ+1)=12 en

2

flatarmalio er F =xh +XT' Med pvi ad

leysa fyrri jofnuna m.t.t. h og setja inn i
formaluna fyrir F feest nidurstadan.

b) x~3.13 m F(3.13)=9.40334 m
25.a) X, —X% >0

3
f(xp)—f(x) ZE(Xz %) >0
b) X, >x >1
f(x2)— F(x)=2(x; = %) (% + % —2)>0
C) Xo—% >0

F(x) ~ (%) = —2 >
JXo —L1+%; =1
d) Ef x>1er f(x)=x+1
Ef x<ler f(x)=3x-1
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26.2) }oo,—%} b) [0,00]

27.a) Summa tveggja vaxandi falla.
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c) Rokstudningurinn er i svari vid b).
d) Rokstudningurinn liggur i a) og c).
e) Sonnun, svari sleppt.
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28.a) hvorugt b) jafnt
c) Gjafnt. d) djafnt
e) Ojafnt f) hvorugt
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1
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Verkefni 3

1. a)7 b)0 c) -3.
d) 2.

2. a)—4 b) 3 c) 2
d) 0.

3. a) Ja, markgildio er -2

5 4
4. a) — b) — c) 32
)6 )5 )
d) 2.

5. a) e b) /e c) 0
d)1 e) 1.
6. )0 b) 1 c) 0.

Svor vid verkefnum 7

3

7. a) T(2) R

8. a=4.

9. f(-2)<0,f(0)>0,f(1)<0,f(3)>00g
x e{-1.48, 0.31, 2.17}

10.a) -3 b)9 ¢)0 d)o
1
e)-1 f) —
) )2
7 7
11.a)ob)-2 ¢) — d) —
) ob) )8 )8
3 3 4
12.3) 0 b)— ¢)= d) —
) )8 )8 )15
e)0 f) 0
-1 -5
13.a) — b) — -1
a) 5 ) > c)
14.a)x=30gy=0 b)x=-50gy=1

c) X=x20gy=0 b)yx=-1ogy=3
15.a)y=x+20gx=1b) y = x og x = -1
c) x=x3 ogy = 2x.
16.a) y =2 er adfella i hagri enda.
b) x =2 er adfella i nedri enda.

¢) Linurnar x:%+h% A heZ, eru

adfellur i bada enda.
17. a) y = x er adfella upp til haegri, ogy = — x
er adfella upp til vinstri.
b) y = 2x er adfella upp til haegri, en
y = —2x er adfella upp til vinstri.
c) y = 0 er adfella til hagri.

d) y=x—% er adfella upp til haegri, en
y =—X+3 er adfella upp til vinstri.

Verkefni 4

1. a)y=3x-9.

2. a)y=-4x+4.
c)y=3x-3.

b)y=5x-3
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3.8) f(x) ==2x  b) f'(x) =6x—1.
¢) f'(x) =2x+2 d) f'(x) =4x".
3
e) f'(X)=—¢= f'(x)=3x+1.
) £(x) 2k f) £(x)=3
4. 2) f'(x)=2 b) f'(x)=-7x"
c) f'(x) =0 d) f(x)=8x".
5.8) y=2Xx- b) y = — 7x+8.
c)y=8 dy=8x-7.
6. Hornid er 36.87°.
X
7. a) 3-2x7° b) U—8x7.
X
¢) —3x™* -3x? d) L—3x2 — X7
24x
8. a) gf—i b) 6X+7x7?
-9 3 7
¢) —3[x/x* d) 2x—3Vx +1.
e) i
X|x
5x* —6x+1
9. a)6x*+18x+3 b)) ————.
) ) 24
c) 3x|x].
10.a) Margliéan er: 2x3 - 3x* + x
1la) —> b) Lz
(x —3) (2x+3)
_6X +18X+10 -2 -3
d) —(X™ +8x
(3x* +5)° ) )
X2 +1 2X
&) ———— — .
" oemy Ve
-25 -13
1228) — b) ————
) (5x—3)* ) (4x —1)?
—2x* +18x+10 y —2X
(3x* +5)° (x> +5)°
e) L
1+x%)?*

—X* +2X
(x> —x+1)*
13.0) 474Xy _X@=X)
(x+2) (X =x+1)
4 _n3 2
&) 2% d) X 2x2+3x 24x+2
(x*=x+1)
14.2) 4x° +5
3 2
b) 2X° +8x +i3x+8 01
(x+2)
15.a) 80x° —% og 240X’ +$.
X X
-8 24
b) 5 09 7
(x+3) (x+3)
c) 3x|x| og 6]x.
d) 48x—24 og 48.
16.a) 6(2x—7)* b) —6(2x—7)°.
C) _—63
(3x-5)

d) 5(x2 —Ej (2x+i2j.
X X

17.8) -2(x+@x-1°) " (1+9(3x~1)?)

5  py-9
b) 3X° —4x
X8 +x7®
21+ 44X
¢) 3(2x++/x
( ) 2x
18) Lidir a) og b). eru fyrir mistok eins og i
deemi nr. 17.

4
c)5(x+ ! j(l— 3 zj
3x-1 (3x-1)

2\/\/%“ [\/ixu 1j

19) Rummal kdlu med radiusinn r er

3
V=t(r=22

. Enrerfall af
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tima, t, p.e. r=g(t),og g'(t)=1. paer Y 1 1
o v () O =53
V=—9(t) og —=4zg(t)"-g'(t).
3 dt b (f‘l)’(S)— 1 —i——l
NGO er gefio ad g'(t)=1Z og ) Cf(-2) -1
t)=5cm, pe. N 11
e O (1) O=Fg 11
W 429ty g'(t) =100z & @)
t 23.2) cos(f) L oy =2
20.g=fof=g=fof-f, f(0) =0 N0

g'(0) = f'(f(0))- f'(0) = f'(0)- f'(0) =4

. (2m 2«
j=fofof=fog=j="fog-g c)—sm(?xj?
J'(0)='(9(0))-9'(0) = £'(0)- 9'(0) =8

-3 - -4 \/§
21.3) 3(x +J37) (3x _mJ Zsm ( )

3 [5-|x| 5x+2|x|(x-2)

b) i 24.a) 3sin’(x)cos(x)
2x V3x—-4  (5-|x|) 2cos(tan(2x—5))

i el I
2\/x+\/2x+\/3_x -\/2x+\/3_x cosxix; y

) Setjum f (x)=(x+vx) TR (F j
9(x) = (x+ ()" og sin@

h(x)=(x+g(x))", en spurt er um 253) .
3

h'(x). Diffrunin fer pannig fram ad cos (2)

f7(x) er sett inn i g’(x) og Gtkoman

: ) ,
sett inn i h'(x), en fyrst er reiknad: °) Sln(x)(cos (x) +cos( X))

oo 2 5 S
2% (x+x) sin’ (x°)
, 26.a) sin(2x)
, —2(1+ f°(x)) ,
g(X)=——""—3"0g 1
(x+ f(x)) b) —(xcos(;n
X) = _3(1+—Q(XZ) 9 xsin(2x?)
(x+9(x)) —m

22.1 6llum lidumer f°(x) sijakveett
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-5 -11

27.3)

b) 3

c) _?2(«/; + xz)35 (%Jr ij

d) T(1+x )?

(1+x/;)%

e) !
10v/x
28.a) _?Zcosf’ (x)sin(x)

2% 3 2
b) 2X sin[xsj
3

9 \/—2xcos(x) 23§1+sm(x))

d) D, :{x‘tan X +1)>0} bar sem

L -1 .
veldisvisirinn, p.e. ? er brot. bvi ma

sleppa algildismerkinu og svarid er:

-19

—8xtanﬁ(x2 +1)
15c0s? (x2 +1)
) (2x—|sin(x)|cot(x))

6(x’ +|sin(x)|)2

15-x 8 -15-(5x) ¢

_3‘x x‘ (3x*-1)

c) —
2 X3 — X
30.a) 9e* b) —9e ¥
c) —7e 7 (x-1) d) —2xe™*

e) e"(cos(2x) —2sin(2x))
f) e (1+tan2(x))
g) & Cos(ex)
e?*(2sin(x) — cos(x))
sin?(x)
31.a) 5 In(25)
210 [n(2)
e) —|n(3)sin(x)sin( .3COS(X))3cos(x)

N In(5)sm(2«/_) s,n( %)

b) 5" In(5)

d) 0

zf
q) 7 |n(2) 1N2) 5o
X
) 2
32.a) 1 b) In(2) c) cot(x)
3_
e) 4x°In(x) f) 3In(ex)
g) —3In?(cos(x))tan(x)
h) 2 i) L
In(10) In(2)
e-1 A 72
33.a) ex b) 5(‘&)
9 (ecot(x) —In(3))-sin°(x)
3X

d) ZIn*(x)



J2x7%7 4+ 8% In(8)
|n(8)(xﬁ +8X)
34.a) 1+1In(x)
b) X" In(x?)
c) 2(sin2X(x))(In(sin(x)) + X cot(x))
X In(e?x)
2%
n(eln(x))
X

e) In"™(x) !

d)

f) X (In(x) cos(x) + Si”)fX)J

Lo 1 2
g) (x*+4) -(In(7+4)— )

4% +1
h) x* 2" [1+In(2'”<x>)]
X
Verkefni 5
1 473 1
1. 1-3 —— |. |—o0,— |,
B )09(9 243) }009}
Fl} og [1,o[ .
9

b) (-12) og (1,-2). ]-e0,~1], [-11] og

[1,00[.
¢) (1,2). Bilineru [0,1] og [1,00] .
d) (0,0). Bilineru ]-o0,0] og [0, 00 .

2. a) Vaxandi. b) Vaxandi.
c) Hvorugt. d) Hvorugt

3. a) Lotan er 2. Hagildi: 0.369 i x =1.003
og 1.7602 i x = 3.776. Laggildi: —0.369
i x = 2139 og —-1.7602 i x = 5.648

(radianmal).

b) Lotan er 2m. Héagildi: 1.125

Xx=6.0305 og x = 3.3943. Laggildi:

2ix=Z ogO0i x:3—”.
2 2
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c) Lotan er 2n. Hagildi: 1 i x=377[ 0g
0.2722 i x = 0.4205 og x=2.7211.
Laggildi: 1 i x:% 0og ~0.2722 i

X =3.5621 og x =5.8627 .

d) Lotan er w. Hagildi: 5 i x=0.4636.
Laggildi: 51 x=2.0344.

e) Lotan er m Hagildi: 4.472 i
x=2.5880. Laggildi: -4.472 i
x=1.0172.

4. a) D; =R. Laggildi: 0 x=-1.

b) D, =R. Laggildi: 2 i x=2.
c) D, =RR. Hagildi: 0.25457 x=1++/5 .
Laggildi: —8.5092 f x =1—+/5 .

In(3
d) D; =RR. Laggildi er 3 i x:ﬁ.
4 In(2)

. a) Utgildin eru 17 og 12. f(1) = 17 og f(2)

=12
b) Utgildin eru +2, f(—\/i):—Z 0g

f(v2)=2.

. 1 -1 1
Utgildi — —, f(-1)==
c) Utgi |neru20g6 (-1) 2og

-1
f(3)=—
(8)-=

d) Utgildin eru 10 og —22, f(-1) = 10 og
£(3) = —22.

(338
o35 (%)

¢) Engin beygjuskil.
d) Engin beygjuskil.

7. a) (0,0), (0.12533,0), (3.01626, 0) og

e
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b) (0.704,-0.4855), (2.4375,~0.4855),
(4.0242,0.5793), (5.40063,0.5793),

¢) (1.0157,-0.3777), (2.1259,~0.3777),
(4.1573,0.3777), (5.2675,0.37771).

d) (1.24905,0), (2.81984,0),

e) (0.321751,0), (1.89255,0).

. a) (0,In(2)), (=2, In(2)).
b) (2,2¢7).

0) (2—\/6 ,—0.44949),
(2++/6,4.44949)

d) (~0.41504,-1.6875).

. a) Sker x-as i —1.5874 og 0. L&ggildi i
(—1, _?3) Engin beygjuskil.

b) Sker x-as i —0.892122 og —0.486413.
Hagildi i (12)

-1 9-8J2 1 9+8V2
212 9 212 )

2+./10
-

Laggildi i

Beygjuskil i x =
o -1
c) Sker x-as i 1 og 3 Laggildi i (0,-1).

Beygjuskil i (1,0) og (3 ;6) X—&s er
snertill i (1,0).

d) Sker x-as i X = 2++/2 . Lodfellaer x =
4 og skafella 'y = x. Engin beygjuskil.

Laggildi er i (4+\/§,4+2\/§), en
hégildil’(4—x/§,4—2\/§).

1
e) Sker x-as i > og 2. Loodfella: y-as.
Lafella: X—8s.

(5”— 0219855) Laggildisp.  er

Hégildisp.

(5{ —151615) Beygjuskil

(.910546,-1.18494) , 0g
(6.58945,0.195354) .

f) Ferillinn sker x-&s x-asinn i 0. Léaggildi

er i (0,0). Beygjuskil eru i (—\/6,6)

0g (\/56)

10.a) Lotan er 27 . Ferillinn sker x—asinn i

T b 3z
—, — o0g —. Laggildispunktar:
6 5 g > g9 p

(Z,—Zj og (3—EOJ Hagildio: g er
2 2 8

fyrir Xe {3.39427, 6.03051} .

Beygjuskil eru i punktunum

(0.70412,-0.485523),
(2.43747,-0.485523),
(4.02415,0.579273) og

(5.40063,0.579273).

b) Lotan er . Ferillinn sker x-&s i
0.32175 og 1.89255. HAgildido 5 er i
2.67795. Laggildid, -5, er i 1.10715.
Beygjuskil eru i skurdpunktunum vid
x—asinn.

c) Lotan er . Ferillinn sker x-as i
1.10715 og 2.67795. Haggildio 5 er i
x=0.321751. Léaggildid -5 er i
x=1.89255. Beygjuskil eru i
skurdpunktunum vid x—asinn.

d) Lotan er . Ferillinn sker x-asinn i
0.463648 og 2.03444. Haggildid 5 er i
X=2.81984.  Laggildio -5 er i
x =1.24905. Beygjuskil eru i
skurdpunktunum vid x—asinn.

e) Ferillinn sker x-as i % og —.
Haggildido —— er i

Laggildid ——— er i



f)

9)

h)

Beygjuskil eru i skurdpunktunum vid
X=asinn.

D; =R. Ferillinn sker ekki x-&sinn.
Haggildid 5.17387 er i x=-+/2.
Laggildis 0592472 er i x=+2.

Beygjuskil eru fyrir x=-1++/3 i
punktunum  (-2.73205,4.84144) og
(0.73205,2.06995). x-&s er lafella.

D, =R. Ferillinn sker x-as i -1 og 3.

Haggildid 0.691728 er i x=-+/5.
Laggildid —-23.1305 er i x=+/5.

Beygjuskil eru fyrir x=-1+-/6 i
punktunum (-3.44949,0.501772) og
(1.44949,-16.1829). Léafella: x—as.

D; =R. Ferillinn sker x-as i 0 og

In(3)
In(2)
Beygjuskil eru i punktinum (0,0).

lafellaery =3. V, =[-1,00]

Laggildio er -1 i x = 1.

11

12

13
14

15
16
17

18
19

Svor vio verkefnum 13

i) D;,=R. Ferillinn sker x-as i O.
Beygjuskil eru i punktinum (0,0).
V, =R.

4.

RAmMmMA&lid verdur sterst 128 dm® pegar
afskornu ferningarnir eru 2x2 dm?.
6.25.

a)a=-30gb=-9
b)a=-3o0gh=-24

3.9665° C.
1152.

864 = 2714.34,
3

>

a) Stadur 45.32 m. Hradi 11.436 ms™.
Hrédun —9.8 ms™.

b) Mesta haed 52.37 m.

c) Lokahradinn er -32.364 ms™.
(Hradinn er ad sjalfsogdu —31.36
ms, pegar hluturinn er i hadinni
2.2 m a nidurleio en hér er gert rad
fyrir ad joro takni haedina 0.)



